
1. Ðàñïîëîæèì 2n òî÷åê íà îòðåçêå AB ñèììåòðè÷íî îòíîñèòåëüíî

ñåðåäèíû îòðåçêà. Êàêèå-òî n èç íèõ íàçîâåì êðàñíûìè, îñòàëü-

íûå � ñèíèìè. Äîêàæèòå, ÷òî ñóììà ðàñòîÿíèé îò âñåõ êðàñíûõ

òî÷åê äî òî÷êè A ðàâíà ñóììå ðàñòîÿíèé îò âñåõ ñèíèõ òî÷åê äî

òî÷êè B.

2. Äëÿ ïîïàðíî ðàçëè÷íûõ ïîëîæèòåëüíûõ ÷èñåë a, b, c äîêàæèòå íåðà-
âåíñòâî ∣∣∣∣a + b

a− b
+

b + c

b− c
+

c + a

c− a

∣∣∣∣ > 1.

3. BD � áèññåêòðèñà óãëà B òðåóãîëüíèêà ABC. Òî÷êà E âûáðàíà

òàê, ÷òî ∠EAB = ∠ACB, AE = DC, è ïðè ýòîì îòðåçîê ED ïåðå-

ñåêàåò îòðåçîê AB â òî÷êå K. Äîêàæèòå, ÷òî KE = KD.

4. Íàéòè âñå ôóíêöèè f : R → R òàêèå, ÷òî äëÿ âñåõ x, y ∈ R âûïîë-

íÿåòñÿ ðàâåíñòâî

f(x2)− f(y2) = (x + y)(f(x)− f(y)).

5. Ïóñòü p(n, k) � êîëè÷åñòâî äåëèòåëåé ÷èñëà n, íå ìåíüøèõ ÷åì k.
Íàéäèòå çíà÷åíèå ñóììû

p(1001, 1) + p(1002, 2) + . . . + p(2000, 1000).


